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2. Définitions 

 

 

LIMITES EN UN REEL - DEFINITIONS 

https://bit.ly/3ljARkJ  

 

VERSION EDPUZZLE : https://bit.ly/2Yj3gPd  

 

 

On considère la fonction ( )
2 5 6

2

x x
f x

x

− +=
−

. 

Que vaut dom f  ? ……… 

On sait donc que ( )2f  n’existe pas, mais que se passe-t-il quand on se rapproche de 2 ? 

 

 

Prenons deux suites de nombres qui s’approchent de 2, l’une par la gauche (nombres inférieurs 

à 2) et l’autre par la droite (nombres supérieurs à 2). 

 

x  ( )f x    x  ( )f x  

1,9 -1,1   2,1 -0,9 

1,99 -1,01   2,01 -0,99 

1,999 -1,001   2,001 -0,999 

1,9999 -1,0001   2,0001 -0,9999 

 

Conclusion : ……………………………………………………………………………………. 

 

 
 

Notation : ………………………… 
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Considérons à présent la fonction ( ) 2

1
f x

x
= . 

Que vaut ( )
0

lim
x

f x
→

 ? 

Choisissons à nouveau deux suites : 

 

x  ( )f x    x  ( )f x  

0,1−  100   0,1 100 

0,01−  10 000   0,01 10 000 

0,001−  1 000 000   0,001 1 000 000 

 

Conclusion : ……………………………………………………………………………………. 

 

Ainsi, 
20

1
lim .........
x x→

=  

 

 

 

 

A présent, qu’en est-il de 
21

3
lim

2 1x

x

x x→

−
− +

 ? 

 

x  ( )f x    x  ( )f x  

0,9 210−    1,1 190−  

0,99 20100−    1,01 19900−  

0,999 2001000−    1,001 1999 000−  

     

 

 

    −∞                 −∞  
 
  Termes d’une suite qui   Termes d’une suite qui 
  approchent 1 par valeurs   approchent 1 par valeurs 
  plus petites (à gauche)   plus grandes (à droite) 

 

 

D’où 
21

3
lim

2 1x

x

x x→

− = −∞
− +
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Définitions : 
 

• ( )lim
x a

f x b
→

=  signifie que ( )f x  peut 

s’approcher aussi près que l’on veut de b pour 

autant que x soit suffisamment proche de a. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

• ( )lim
x a

f x
→

= +∞  signifie que ( )f x  peut atteindre 

une valeur aussi grande que l’on veut pour 

autant que x soit suffisamment proche de a. 

 

 

 

 

 

 

 

 

• ( )lim
x a

f x
→

= −∞  signifie que ( )f x  peut 

atteindre des valeurs négatives aussi petites 

(grandes en valeur absolue) que l’on veut 

pour autant que x soit suffisamment proche 

de a.  
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Considérons maintenant la fonction ( ) 2

1

3 4
f x

x x
=

− −
. 

Que vaut ( )
4

lim
x

f x
→

 ? 

 

x  ( )f x    x  ( )f x  

3,9 2,04−    4,1 1,96 

3,99 20,04−    4,01 19,96 

3,999 200, 04−    4,001 199,96 

     

 

 

    −∞                 +∞  
 

Quand on se rapproche de 4 par la gauche, les images diminuent ; tandis que lorsqu’on se 

rapproche de 4 par la droite, les images augmentent. 

 

 

On définit alors une limite à gauche et une limite à droite : 

• ( )lim
x a

f x
<

→
  est la limite obtenue en ne considérant que des valeurs de x proches de a  

et strictement inférieures à  a. 

 

• ( )lim
x a

f x
>

→
  est la limite obtenue en ne considérant que des valeurs de x proches de a  

et strictement supérieures à  a. 

 

 

 

 

    ( )
4

lim
x

f x
<

→
= −∞  

Ainsi, ( )
4

lim
x

f x
→

=  

    ( )
4

lim
x

f x
>

→
= +∞  
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Remarques :  

• On peut écrire  

o ( )lim
x a

f x
<

→
 ou ( )lim

x a
f x

−→
 

o ( )lim
x a

f x
>

→
 ou ( )lim

x a
f x

+→
 

 

 

• Si ( ) ( )lim lim
x a x a

f x f x
< >

→ →
≠ , alors on dit que ( )lim

x a
f x

→
 n’existe pas. 

 

 

 

Exemple :  ( )
1

lim 3
x

f x
−→

=  et ( )
1

lim 2
x

f x
+→

= − . 

  On a ( ) ( )
1 1

lim lim
x x

f x f x
− +→ →

≠ . 

Donc ( )
1

lim
x

f x
→

 n’existe pas.  
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Exercices :  

   https://bit.ly/3uDXhjU  

 

1. Associe chaque graphique à une ou plusieurs des limites ci-après : 

 

(1) ( )
0

lim
x

f x
−→

= −∞  

(2) ( )
0

lim
x

f x
−→

= +∞  

(3) ( )
0

lim
x

f x
→

= −∞  

(4) ( )
0

lim
x

f x
→

= +∞  

(5) ( )
0

lim
x

f x
+→

= −∞  

(6) ( )
0

lim
x

f x
+→

= +∞  

(7) ( )
0

lim 1
x

f x
→

=  

(8) ( )
1

lim 0
x

f x
→

=  

 

 

 

2. Détermine graphiquement chacune des limites : 

a. ( )
0

lim
x

f x
+→

  

b. ( )
0

lim
x

f x
−→

  

c. ( )
0

lim
x

f x
→

  

    

A B C 
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3. Trace le graphique d’une fonction qui vérifie les égalités suivantes :  

( )
1

lim 2
x

f x
→

=  

( )
2

lim
x

f x
−→

= +∞  

( )
2

lim
x

f x
+→

= −∞  

( )
1

lim
x

f x
→−

= +∞  

 

 

4. WOOCLAP : « Limite en un réel - Lecture graphique »  

https://bit.ly/47zdQ3E  

 

 

 

 

 


